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填充题 

1．（每空格 5 分，共 30 分） 
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（4）曲线 在 ( 13 23 3 0y x y x+ + − = ,1)− 点处的切线方程为               

（5） ， ， 为正整数，则 的最大值为        0, >ba 1a b+ = ,m n m na b 。 

（6） 2( ) ln( 1)f x x x= + + 在 0x = 的 次 Taylor 多项式为              n  

                                       。 

 

解答题（每题 10 分） 

2．当 ，0x → + 2 sin(1 cos ) ln xx x
x

α β+ − + 最高为几阶无穷小量？这时 ,α β

等于多少？  
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3．设 ( )f x 在区间 可微，证明在 ( 2( 2,2)− ,2)− 中至少有 (1 ) '( ) 1 2x x f x x− + − 的

一个零点。 

4．证明：当 时，成立不等式：0>x
xe

e
x

x 2
1
1
>
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5．证明： ( )f x 在区间 上一致连续的充分必要条件是：对任意{I }'nx 与 

{ }"
nx ，满足 ' ",n nx x I∈ 与 ( )' "lim 0n nn
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f x f x
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6．设对于任意给定的 0>ε 与任意给定的正整数 ，存在正整数p

),( pNN ε= ，当 时，成立Nn > ε<−+ npn xx ，问数列{ }nx 是否收敛？收

敛的话，请证明之；不一定收敛的话，请举出反例。 

7．在球体 2 2 2 2x y z R+ + ≤ 上切割出高为 ，底面半径为 的圆柱体，问

与 的比例为多少时，圆柱体的体积最大？  

h r
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8．设 2 xy x e−= ，讨论函数的单调性、极值、凸性、拐点，求出它的渐

近线，并作出它的简图。 
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