
答案与提示 

第一章 极限与连续 

 

§1 函数 

 

1．（1） ),2()2,1(1,  ）（ ；（2） ),2(]2, （ ；（3） ]3,1[ ； 

（4） )5,0(0,  ）（ ；（5） ]4,1[ ；（6） 






























k

kk 
4

5
2,

4

1
2 。 

2．（1） 

 

（2） 

 

（3） 

 

3．（1）偶函数；（2）偶函数；（3）偶函数；（4）奇函数。 

4．略。 

5 ．提示：令
t

x
1

 代入 f 满足的表达式，再与该表达式结合可解出












 bx

x

a

ba

c
xf

22
)( 。 



6．（1）非周期函数；（2） T ；（3）
2


T ；（4） 2T 。 

7．略。 

8．（1）无界；（2）无界; （3）无界; （4）无界。 

9． xxgf 22)(  ；
2

2)( xxfg  ； 4)( xxff  ；
x

xgg 22)(  。 

10．（1） uuf )( ， 53  xu ；（2） uuf )( ， vu lg ， xv  ； 

（3） uuf sin)(  ， vu lg ， 12  xv 。 

11．（1）
2

arcsin
3

1 x
y  ， 22  x ；（2）

x

x
y a




1
log ， 10  x ； 

（3） )1(log 2  xxy a ，  x ；（4）
4

cos
x

y  ， 20  x 。 

§2 数列的极限 

1．略。 

2．提示：利用不等式 |||||||| aaaa nn  。逆命题不成立，例如， 1)1(  n

na 。 

3．（1）3；（2）2；（3）1；（4）0；（5）
a

b





1

1
；（6）

2

1
；（7）1；（8） 10  a 时

极限为 1 ； 1a 时极限为 0； 1a 时极限为 1。 

4．（1） }{ nn ba  必发散； }{ nnba 不一定发散；（2） }{ nn ba  和 }{ nnba 均不一定发

散。 

5．提示：
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)2(
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53
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31
222
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nnn

nn
an  。 

6．提示：利用极限的夹逼性质。 

7．（1）提示： }{ nx 单调增加，且 2nx ； 2lim 


n
n

x ； 

（2）提示： }{ nx 单调增加，且 12 nx ； 2lim 


n
n

x ； 

（3）提示： }{ nx 单调增加，且 2nx ；
2

51
lim





n

n
x 。 



8．（1）略；（2）略。（3）提示：注意
nnn

1

1

11
2




 （ 2n ）。 

 

§3 函数的极限 

 

1．略。 

2．提示：利用 |)(|
1

)(

|)(|
|)(| Axf

AAxf

Axf
Axf 




 。 

3．（1）4；（2） 1nna ；（3）
2

1

x
 ；（4）6；（5）

2

1
 ；（6）

2

)1( nn
。 

4．（1）
n

m
；（2）1；（3） xsin ；（4）

2

22 mn 
；（5） x； 

（6） 1 ；（7）
5

3
 ；（8）

2

1
。 

5． 


)(lim
00

xf
x

，
2

1
)(lim

01



xf

x
， 1)(lim

01



xf

x
， 4)(lim

02



xf

x
， 4)(lim

02



xf

x
。 

6． 0)(lim
0




xf
nx

（ 0n ）， )(lim
0

xf
nx  )1(

1






nn
（ 1,0n ）， 


)(lim

00
xf

x
。 

7．（1） 8e ；（2） 5e ；（3） 1e ；（4） 2

1


e 。 

 

§4 连续函数 

 

1．（1）正确；（2）不正确；（3）正确；（4）不正确。 

2．（1） 1x 无穷间断点；（2）没有间断点；（3） 0x 无穷间断点， 1x 跳跃

间断点；（4）
k

n
x  （ ,2,1 k ）跳跃间断点， 0x 也是间断点；（5） nx 

（ ,2,1,0 n ）可去间断点；（6） 0x 可去间断点。 



3．提示：注意 )(ln)()()( xfxgxg exf  ，并利用函数 xey  和 xy ln 的连续性。 

4．（1） 2e ；（2）1。 

5．（1）
4

1
；（2） 3 2

6

1
；（3）1；（4）0；（5） 2 ； 

（6） e；（7） 2 ；（8） )( bae  ；（9） 2e ；（10） e。 

6．（1）
2

1
 ；（2）



 
。 

7．（1） 24x ；（2） 3

1

x ；（3） 2

2

1
x ；（4） x2 ；（5） || x ；（6） 3

4

1
x 。 

8．提示：利用极限的分析定义和闭区间上连续函数的有界性定理。 

9．提示：令对函数 153)(  xxf x 在区间 ]1,0[ 上应用零点存在定理。 

10．提示：令对函数 14)( 3  xxxf 在区间 ]1,0[ 上应用零点存在定理，再考虑

其单调性。 

11．提示：对函数 )()()( axfxfxF  在区间 ],0[ a 上应用零点存在定理。 

12．提示：考虑函数 xxfxF  )()( ，并在区间 ]1,0[ 上应用零点存在定理。 

13. 提示：先讨论在 bax  点的情况，再在区间 ],0[ ba  上运用零点存在定理.。 

14．提示：运用反证法和介值定理。 

15．提示：对 c )]()()([
1

21 nxfxfxf
n

  在 ],[ 1 nxx 上应用介值定理。 

16． 1x 和 1 xy 。 

17．
2

1
 xy 和

2

1
 xy 。 



18． 2x ， 1x 和 1y 。 


